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Barem clasa XI

1. Fie AB,C,D € M ,(C) astfel incit X+Y=XY, pentru orice X, Y € {A,B,C,D}.Sa
se arate ca 2(A+B+C+D)=ABCD.

Solutie: XY=X+Y=Y+X=YX deci matricele A,B,C,D comuta Intre ele..........eerseeens 2p
A+B=AB, B+C=BC, C+D=CD, DHA=DA...rerrerrerrerreeresrerresrssssssssssssssssssssssssssssssssssens 1p
Prin adunare 2(A+B+C+D)=AB+BCHCDHDA.....rreerreereeresesssssessssssssssssesssessssssssssssssssesns 1p
=AB+BC+DC+DA=B(A+C)+D(A+C)=(B4+D) (A4C) srrrrreereerrerreeseerrerseessesssessessesesseessesssenees 2p
=(BD) (AC)=ABU D ... ssssssssssssssssss s sssssssssssssesssssssssssssssssssssessssssssss sessssssesssssssssssssssans 1p
2. a) Fie a,b,c lungimile laturilor unui triunghi, iar h,, hy,, h, indl{imile
1 a hbhc
corespunzatoare. Sa se calculeze valoarea determinantului |1 b hch,|.
1 C hahb
b) Sa se scrie sub forma de produs valoarea determinantului
a—-b-c 2a 2a
2b b—a-c 2b
2c 2c c—a-b
Solutie:
a) este cunoscuta formula S = azﬁ = bzﬂ = CThC .......................................................................... 1p
1 a hbhc
1 b hch,[=bh,hy + chyh, + ahyh, — bhyh, — chyhe — ahghy e, 1p
1 C hahb
=2Sh, + 2Shy, + 2Sh, — 2Sh. — 2Sh, — 2Shp = Oucereresrrcerreenseseesseessesssesssennes 1p
b) folosind proprietatile determinantilor se obtine (a + b + €)3...cccssrseenenrneeerinnns 4p
3. Sase calculeze urmatoarele limite:
1
a) lim,_, (a *b )x unde a,b> 0
b) ]im VCOSX—3\/COSX
x—0 sinZx
Solutie:
1 1
. *+b*\x . X+bX—2\x
a) limy,, (aT) = limy_,, (1 4= > ) ............................................................................. 1p
aX+bX—2 1 aX—1+bX-1 1
=limy_oe 2 x = limy_ e 2 X srsreessree s e e R e e 1p
Ina+Inb
= limy_oe 2 = O L S 1p
. Vcosx—3/cosx T (\/cosx—l)—(3\/cosx—1)
b) hmx_)o T =1 x—0 SIMZx s 1p
= lim cosx—1 cosx—1 1p
- X=0 g N . o 3 o 3 N\ttt

- - 3
sin?x(vcosx+1) smzx( VcosZx+ 3\/cosx+1)



cosx—1 cosx—1

= limy_,q (cosT(VeosrtD)  (1ocosm)(Neosma agema ) o 1p
= lim 1 — 1 —__1_|_l—_i 1
= My oo eomt D ~ (rcom Voot Vaomany & T = g p

4. Sase determine a,b,c numere reale astfel incat functiaf : R — {—c} - R,

2 b o .. . " . .
f(x) == :’:r sa aiba ca asimptote dreptele de ecuatii x=1 si y=x+2 iar

punctul P(2,6) sa fie un punct al graficului.

Solutie: din x = 1 asimptota verticald se 0btine € = — L. sseesseeenns 1p
Din y=x+2 asimptotd oblicd M=1, N=2.....cccrrsss s s 1p
T fx) . x%+ax+b
m = limy_, o T—hm)HOO — = 3 1p
. . 2t+ax+b . (a+1)+b
n = limy_,, (f(x) — mx) = lim,_, (X ;j — X) = limy_, (X ax—1 ) =a+ Ll 2p
ECTH =T ST DER ..t AR R AR Ren 1p

f(2)=6=b =0



